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Las exposiciones habituales de la Historia de la Geometria suclen articularse en torno
al largo tramo histérico dominade por ¢l sisteni cucliteo y las ramificaciones negativas
(no-cuclideas} que en ¢l siglo XI1X dicron Jugar a la celosion de las distintas “Geometrias™.
A ello se¢ afade una segunda via que, procedente del cultivo de I Geometria Proyectiva,
conduce hasta Ia formulacién por Klein de la clasilicacion de las grometrias en términos de
los grupos de transformaciones que las definen. Con clle se desarrolta ol esquema bipartito
que podria Namarse de *los dos cursos histdricos™ de la Gueometria: ¢l curso determinado
en torno a la oposicion “cuctideofno-cuclideo™ y ¢l configurado por las Trecucnicmente
lamadas por los tratadistas “geometrias independientes o laterales” (Geometria Proyecti-
va. Topologia...). Claro estd, ¢l problema de una Historia de la Geometria no sc agota cn
indicar esta dualidad de cursos, sino que impone 1anbién mostrar comeo se realizé de he
cho este esquema bimembre a lo largo del siglo XIX, en sus entrelazamicenios inlcrnos —¢n
sus inconmensurabilidades inclusao— que constituyeron ¢l horizonte de la Geometria mo-
derna. Aun mis, cuanda csa Historia se desarrolla desde un punto de vista fitosofivo, debe
inchuir, por cllo mismao, las conexiones de dichos desarrollos con la ideca ambicnte de “cs-
pacio™ que histéricamente tiene lugar en la conflucncia de las ciencias —especinlmente la
Fisici— con la Geametria, y de ésta con las tearias fitosdficas acerca del espacio, Una his-
toria filosofica de la Geometria que incluya tales referencias tiene la amplitud suficiente y
el punto de enfoque justo para ser una Historia de la “PFilosofia de Ya Geometria™. | n este
sentido ¢l libro de Torreti cumple a cabalidad con Ja duscripeién anterior y su titulo resul-
ta exacto.

Serfa imposible detencrse, dentro del marco de una reseoy, ¢n lus cjecuciones particu
lares de Jo que caracteriza a esta obra: la investigacion historica cuidada, fa exposicion ri-
gurosa de los temas y la perspectiva eritiva desde la cual ha sido realizada. Pero pueden de-
cirse, on cambio, algunas paiabras acerea de cada uno de estos rasgos. La investizacion his-
térica destaca por Ja utilizacion dirccta de las fuentes en gue se materializa 1a Geometria
del sigle XIX. pero no menes por la propia seleccion del material histarico que constituye,
segiin expresion del antor, un “repaso critico™ y. par cllo mismo, supane la utilizacion de
criterios de relevancia. A este respecto podria decirse que Torretti consigue cl dificil equi-
librio entre la tentacién erudita y el defecto de la esquematizacién. Basta con leer los ang-
lisis de los textos comentados para convencerse de ello. Por o que se reficre a la exposk
<ién, no cncontramos aquf la vsual repeticion resumida de los temas, sino una verdadera
ex-posicion, en cuanto los asuntos tratados adquicren una nucva luz, en virtud de su con
textuakizacion tedrica. Ista contextualizacidn adguicre en la obra de Torretti dos formas
principales: ka historica, que tesulta de integrar los resultados de da investigacion cn hori-
zontes temdticos de inteleceién (influenciss, discrepancias, simultancidades involuntarias)
y la sistemdtica, la reexposicion de los temas peométricos a parstir de los formalismas ma-
temidticos actuales que, sin ceder a ningdn tipo de “ilusién retrospectiva®, permiten enten-
der con mayor precisién las ideas en cllos expuestas. El conocimiento matemadtico de que
hace gala ¢l autor cs realmente admirable, sin que por cllo el libra resulte en abasoluto re-
cargado. Finalmente, lz perspectiva critica que caracteriza a esta obra no resulta sin mis de
aplicar desde fuera al material unos criterios propios del autor —que ¢éste, sin duda, con to-
da legitimidad posce— sino, principalmente, de la conexion entre la investigacion historica
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y la exposicion sistentitica cn ¢l sentido anterior. Ambas perspectivas hacen brotar las dis-
paridades, insuficiencias, barruntos y desajustes en y entre las diversas teorias estudiadas,
dando lugar asi a una critica interna primaria, a parti de la cual es posible hacer la critica
general sin riesgo de arbitrariedad.

L1 libro se divide cnr cuatro capitulos y un apéndice. El capitulo I ofrece un trasfondo
historico anterior a la cclosion geométrica del siglo XIX; en este capitulo se desarrolla
I problemética geométrica que va desde I Grecia clisica hasta la Geometria analiti-
ca cartesiana; sobresale aqui, entre otros muches aciertos, una oportuna clarificacion que
muestra cl desacuerdo cntre la teoria aristotélica de la ciencia y la sistematizacion cucli-
dea. El capitulo 2, titulado “Geomctrias no-cuclideas™, constituye ¢l tratamiento de los
“dos cursos historicos” de Ia Geometria en tres apartados: ¢l primero recorre ¢l curso
“cuclideo/no-cuclideo™, mostrando la constitucidn de las geometrizs no-cuclideas como
un proceso de generacidn que cabria muy bien caracterizar, con expresion hegeliana, de
“negacion determinada®™ del sistema cuclideo misme; ¢l segundo apartodo describe una
trayectoria que va de la teoria de curvaturas y supcrficies hasta la teoria de las varicdadas
de Riemann; ¢l tercero, finalmente, atraviesa ¢l “segundo curso™ que, a partir de los desa-
rrotlos de 1a Geometria Proyectiva, conduce hasta la formulacion del *Programa” de Klein
con su pretension de sistematizar y clasificar cxhaustivamente las diversas geometrias. Qui-
zis lo mas acertado de este capitulo, aparte de Ja excelente exposicion matemdtica y del
comentario {ilosofico, sca que muestra ¢l cardcter artificoso del esquema de *“los dos cur-
505", los cuales solo adquieren consistencia histérica cuando aparccen vinculados por ne-
xos esenciales dados en ¢l desarrollo de las geometrias intrinsecas y en la teoria de las va-
ricdades (sobre cuya exposicion en la obra merece la pena detencrse mds de una vez). Con
cllo se logra superar el caricter meramente genealogico del paradigma de “los dos cursos
historicos™, que se limita & sefialar 1a aparicién de los elementos que sirven de contenido a
la revolucién geométrica, sin proporcionarnos al mismo tiempo la génesis historica real, cl
proceso de totalizacidn por ¢l cual dichos elementos pasan a ostentar el papel de términos
funcionalmente conexos en un sistemna siempre sujeto a rectificacion, en virtud dc las recu-
rrencias racionales del pensamiento matemdtico. LI capitulo 3 se¢ dedica al tema de los
findamentos de la Geometria, en dos zpartados. El primero trata del intento de funda-
mentacién “fictica”™ de Helmholtz y de las teorias de los grupos de Lie y de Hilbert; el se-
gundo abunda una vez mas ¢n los proyectos de axiomatizacién de la Geometria (Pasch,
Peano, Hilbert,...). Los tratados habituales enfatizan sobre todo el tema del segundo apar-
tado, por lo cual es un mérito de Torretti haberse detenido también en los detalles del
primero. El capitulo 4 trata de las concxiones de los distintos sistemas geométricos, y de
los conceptos de espacio determinados por cllos, con el espacio fisico (el lamado “pro-
blema de la verdadera geometria™) y toma forma en tomo a tres coordenadas cpisternolo-
gicas denominadas por Torretti “empirismo®, “apriorismo” y*‘convencionalismo”. Bajo
estas riibricas sc cvocan los nombres clasicos, pero también otros menos frecucntados co-
mo Ucberweg, Calinon y Delboeuf. Merece comentario por scparado cl andlisis de los
“Fundamentos de la Geometria® (1897) de Russell y 1a exposicion del convencionalismo
dec Poincaré: en ambos casos despeja el autor confusiones no por may reiteradas menos in-
sostenibles y logra establecer las bases para nuevas formulaciones (especialmente en el and-
lisis de los axiomas de Russell y en la critica de la interpretacidn de Black acerca del con-
vencienalismo de Poincaré). El libro finaliza con unapéndice que presenta sucintamente las
bases matemdticas necesarias para su lectura: aplicaciones, estructuras algebraicas, topolo-
gias, varicdades diferenciables, cuya lectura detenida debe ser suficiente para una buena
comprension global del libro. A pesar de ello, el auter ha tomado la precaucion de indicar
ciertos pasajes excesivamente técnicos para el lector medio, que pucden omitirse sin que se
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resicita 1 continuidad de lu fectura,

1 tibro de Torretts cuncluye antes de que L utilizacion por Einstein de la Geometria
de Rivmann en su teoria de fa pravitavion renovase la preocapacion filosMica por el tema,
Pero la trayectoria que vade entonces a Ia actualidad habrd de beneficiarse de otro volumen
prometido por €l autor, del que cabe csperar la misma calidad, y que ci lector bien dispucs
to hacia cstos temas recibird seguramente con ¢l mismo intercs gue cste, que desde su pu-
blicacion constituye una obra de consulta imprescindible para fa Historia y 12 Mosofia de
ta Geometria

Juan Ramon ALVAREZ

ALARCOS LLORACH, Emiilio ,
Estudios de Gramdtica Funcional del Espariol,

Segunda edicion aumentada, Gredos, Madrid, 1978, 354 pags.

La aparicion en ¢l verano de 1979 —aunque ¢l libro tenga ¢l depésito legal en 1978
de csta segunda edicion de los conocidos Estudios de Grématica Funcional del Espaiiol del
prof. Alarcos Liorach nos brinda una buena ocasion no solo para reseiiar su aparicion simno
tambicn para reflexionar sobre fos estudios gramaticales acerca del espafiol.

Ll libro del profesor Alarcos, que aparecio hace diez afios, en los que ha tenido ade-
mas dos reimpresiones, fue ¢n su momento un revulsivo ¢n las aulas universitarias y Gtil
complemento de las clascs para quicnes hemos tenido la suerte de escuchar sus leccioncs
En efecto, esta recopilacion de estudios gramaticales constituiz Ja mis amplin v genuina
aplicacion de los principios de la lingiiistica estructural curopea a la descripeion del espar
fiol. El propio Alarcos en cl prefacio wehala explicitamente que sus mvestigaciones coinci-
den cn su mctodologia con los puntos de visiz de Hjelmslev, Jakobson y Martinet. A nues
tro juicio, cl csquema cstructural que subyace cn las investigaciones del prof. Alarcos Llo-
rach enlaza primordialmente por su rigor y claridad con los planteamientos hjclmslevianos

no ¢n vano ¢l fibro esta dedicado “a Ja memoria de Louis Hjelmsiev'’—, si bicn desproviy
tos de la esotérica nomenclatura glosematica,

Por otra paric, el prof. Alsrcos ha mosirado con cstos Estudiog.. que el rigor de la
teoria no estd refiido con la investigacidn cmpirica, aunque cn ésta fas dificultades pricti-
cas scan muchas; inuy al contrario, como demuestra su meridizna claridad cn a cxposicién
de los conceptos y de los pasos deductivos. A este respecto, a gramdtica funcional gue €1
construye no s¢ queda cn las puras relaciones formales, cf algebra de la lengua, sino que
aborda Ia descripcion de las sustancias conformasdas, como ¢l propio Alarcos seiala expre-
samente: *... no hay mas temedio que describir los morfemas con referencia a la sutancia,
por gencsal o abstracta que ésta sea, sin olvidar que no cs 1a sustancia read Ia que condicio-
na ka forma de contendio, sino al contrario ¢s ésta la que configura, ordena ia sustancia
cal” (pag. 260).

Estc anclaje de los Estudios.. en ¢l mds genuino estructuralismo curopeo poaria ser
jnterpretado en una primera y superficial aproximacion como un corte en la tradicion aca-
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